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Resumen

El concepto de operadores representables surge inicialmente para operadores cuyo dominio es
el espacio L1(µ) formado por funciones integrables respecto de una medida positiva �nita µ y su
característica principal es que podían representarse mediante una integral de Bochner, [1]. Poste-
riormente se generalizó este concepto al considerar operadores con dominio en espacios funcionales
de Banach, [3]. En esta charla se presentarán algunas propideades de los operadores Pettis y
Bochner representables en este nuevo contexto. Además introduciremos el concepto de operadores
cuasi-representables en espacios funcionales de Banach, que generalizan a los operadores cuasi-
represntables con dominio L1(µ), [2]. Este es un trabajo conjunto con Husaí Vázquez Hernández.
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Resumen

Sea (X, f) un sistema dinámico discreto generado a partir de las iteraciones de una función
continua f : X → X, donde X es un espacio métrico compacto. La aplicación f induce de modo
natural dos aplicaciones, a saber, f̄ : K(X) → K(X) sobre el hiperespacio K(X) de subespacios

de X compactos y no vacíos y la extensión de Zadeh f̂ : F(X) → F(X) sobre el espacio F(X) de
conjuntos difusos normales.

En este trabajo se analiza la interacción de algunas propiedades dinámicas de seguimiento de
órbitas, como son la propiedad de especi�cación y la propiedad de ensombrecimiento, en un sistema
dinámico discreto (X, f) y en los sistemas dinámicos discretos inducidos (K(X), f̄) y (F(X), f̂).
Además, añadiendo una estructura algebraica se producen resultados más fuertes; así obtenemos
una caracterización completa de la propiedad de especi�cación en el hiperespacio, en el espacio
difuso y en el espacio de fases X, si suponemos que éste último es un subconjunto compacto y
convexo de un espacio localmente convexo (metrizable y completo) y f es un operador lineal.

Este es un trabajo conjunto con Félix Martínez-Giménez, Alfred Peris y Francisco Rodenas.
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Resumen

Este estudio se centra en analizar la superciclicidad débil del operador de composición pondera-
do Cφ,ω de�nido en un espacio localmente convexo E incluido en el espacio de funciones continuas
(C(X), τp), donde τp es la topología de la convergencia puntual y X un espacio topológico Haus-
dor� de carácter bastante general. Probamos, cuando X es compacto y E es un espacio de Banach
que contiene una función que no se anula en ninguna parte, que el operador Cφ,ω nunca es débil-
mente supercíclico en E. Se demuestra que si el símbolo φ está en la bola unidad del álgebra del
disco A(D), entonces Cφ,ω no puede ser supercíclico respecto a la topología τp ni en C(D) ni en el
álgebra del disco A(D). Finalmente proporcionamos condiciones necesarias para que un operador
de composición sea débilmente supercíclico en el espacio de funciones holomorfas de�nidas en un
abierto conexo cualquiera. Como consecuencia, mostramos que ningún operador de composición
puede ser débilmente supercíclico ni en el espacio de funciones holomorfas en el disco perforado
ni en el plano perforado, resultado relacionado con el problema de Bès [1, Problema 3] acerca de
la equivalencia de la hiperciclicidad y la superciclicidad débil de los operadores de composición
ponderados en los espacios H(U), con U ⊆ C un abierto conexo cualquiera. Este es un trabajo
conjunto con Enrique Jordá y Marina Murillo-Arcila.
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Resumen

Sea X un espacio de Fréchet y T : X → X un operador lineal y continuo. T se dice hipercíclico
si existe un x tal que la órbita {Tnx : n ∈ N} es densa en X.

Bourdon y Feldman demuestran que si la órbita de un operador T es densa en algún sitio,
entonces es densa. Cabría preguntarse si la existencia de una órbita con un punto límite distinto
de cero implica la existencia de órbitas densas. La respuesta, en general, es no.

Sin embargo, en esta charla veremos que la respuesta es positiva para el desplazamiento pesado
hacia atrás en espacios de Fréchet de sucesiones y el adjunto del operador de multiplicación en
algunos espacios de Banach re�exivos de funciones analíticas, como el espacio de Bergman A2(D)
y el espacio de Hardy H2(D), extendiendo resultados anteriores de Chan y Seceleanu.
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Resumen

Dada una sucesión acotada ω de números positivos, y su correspondiente traslación ponderada
Wω de�nida en el espacio de Hilbert ℓ2(Z+), consideramos representaciones naturales de Wω en el
espacio de traslaciones ponderadas bivariadas, actuando en el espacio de Hilbert ℓ2(Z2

+). Dicho
de otro modo, examinamos las distintas maneras en las que una sucesión ω puede generar un
diagrama de pesos bivariado, que corresponda a una translación ponderada bivariada. Nuestra
mejor inmersión (y la más general) surge de examinar dos polinomios no-negativos p y q en un
intervalo cerrado I ⊆ R+ y la sucesión bivariada de momentos {

∫
p(r)kq(r)ℓdσ(r)}k,ℓ∈Z+ , donde

Wω se supone que es subnormal con medida de Berger σ tal que soporte(σ) ⊆ I; tal inmersión
se designa como de tipo (p, q). Demostramos que cada inmersión de tipo (p, q) de una traslación
unliateral ponderada subnormal es (conjuntamente) subnormal, y calculamos explícitamente su
medida de Berger bivariada.

Aplicamos este resultado para responder a tres preguntas no previamente resueltas en la lite-
ratura:

(i) ¾Puede la traslación de Bergman ser inmersa en una traslación ponderada bivariada subnormal
que a su vez es esféricamente isométrica? En caso de que ésto sea cierto, cuál es su medida de
Berger?

(ii) ¾Puede una traslación unilateral ponderada contractiva ser inmersa en una traslación ponde-
rada bivariada que sea esféricamente isométrica?

(iii) ¾Existe acaso una traslación bivariada ponderada Θ(Wω) (donde Θ(Wω) denota la inmersión
clásica de una traslación unilateral ponderada Wω) que sea (conjuntamente) hiponormal, y tal que
alguna potencia natural de Θ(Wω) no sea hiponormal?

También presentamos una forma alternativa de calcular la medida de Berger para las traslaciones
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de Agler Aj (j ≥ 2). Nuestra investigación usa técnicas de la teoría de desintegración de medi-
das, las funcionales de Riesz, y el cálculo funcional para las columnas de la matriz de momentos
asociada con la inmersión polinomial.

Esta presentación está basada en un trabajo reciente con Sang Hoon Lee (Chungnam National
University, República de Corea) y Jasang Yoon (The University of Texas Rio Grande Valley, EE.
UU.) [1].
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Resumen

A diferencia de lo que sucede con los operadores lineales y continuos, en general no cabe
esperar que un polinomio continuo suprayectivo entre espacios de Banach sea un operador abierto.
Incluso si se pide que el polinomio sea biyectivo, como probó S. Rolewicz en 1958. En esta plática
veremos familias de polinomios invertibles y veremos también condiciones con las que garantizar
la continuidad de la inversa de un polinomio. Para ello construiremos primero una variedad de
Banach homeomorfa al espacio, a través de la cual factorizará el polinomio.
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Resumen

En árboles in�nitos, hay una manera natural de de�nir desplazamientos hacia atrás o hacia
adelante. En esta charla mostraremos, para diferentes estructuras de espacio de Banach en estos
árboles, cuándo los operadores de desplazamiento hacia atrás son hipercíclicos y cuándo no.
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Resumen

El objetivo principal de este trabajo consiste en el estudio de algunas propiedades dinámicas
de cierta clase de productos sesgados de operadores actuando sobre un espacio de Fréchet. En par-
ticular, presentamos un criterio para la densidad de puntos periódicos y otro para la transitividad
topológica de dichos productos sesgados. Como ejemplos, mostramos que los productos sesgados
de operadores de convolución de�nidos en el espacio de funciones enteras y los productos sesgados
de operadores adjuntos de multiplicación de�nidos en el espacio de Hardy H2 de funciones holo-
morfas en el disco unidad, son topológicamente transitivos, débilmente mezclantes, mezclantes e
incluso caóticos en el sentido de Devaney bajo algunas suposiciones sobre las funciones que de�nen
el producto sesgado del operador.

Este es un trabajo conjunto con Félix Martínez-Giménez, Héctor Méndez-Gómez y Alfred Peris.
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