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Resumen

By Graev’s Extension Theorem, for every metric d on X U {e} there exists a metric dg on the
free group F(X) with the following properties:

1. dg extends d.
2. dg is a two sided invariant metric on F(X).
3. dg is maximal among all invariant metrics on F'(X) extending d.

We present the notion of Graev fuzzy metric (Mg, ) in the context of fuzzy metric spaces in
the sense of George and Veeramani. We study this new concept and we analyze its most important
properties. In particular, we show that, given a fuzzy metric space (X, M, x), there exists a metric
(Mg, *) on the free group F(X) with the following properties:

1. (Mg, *) extends (M, ).
2. (Mg, ) is a two sided invariant metric on F(X).
3. (Mg, ) is minimal among all invariant metrics on F(X) extending (M, *).
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Resumen

In this talk we will consider Riesz sets, Rosenthal sets and A(1)-sets contained in discrete groups.
They can be defined through some sort of interpolation property and can be regarded as thin in a
very wide sense. For arbitrary commutative groups, we will show how to construct Rosenthal sets
that are not A(1) and, for a class of noncommutative groups, how to construct Riesz sets that are
not A(1). This will help to find ideals of L! (@), the group algebra of the character group of G, and
of A(G), the Fourier algebra of G, that are Arens regular but not reflexive.
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Resumen

La construccién de Hartman-Mycielski es una herramienta bien conocida y muy importante en
la teoria de los grupos topoldgicos, que consiste en asociar a cada grupo topolégico G un nuevo
grupo topologico G® que es conexo por trayectorias y localmente conexo por trayectorias. Sabe-
mos que G estd encajado en G* como subgrupo cerrado y ademés que ambos grupos topologicos
comparten diversas propiedades, en el sentido que, G tiene P si y sélo si G® tiene P, donde P es
una propiedad topolégico-algebraica. Teniendo en cuenta las ventajas que se obtienen al trabajar
con el nuevo grupo topolégico G*® nos propusimos extender esta idea al caso de los grupos semi-
topologicos. Cambiar la estructura topolégica de un grupo trae consigo diferencias importantes.
Nuestro objetivo es abordar las propiedades més sobresalientes en el caso topolégico y verificar si
se siguen satisfaciendo en el caso semitopolégico, o bien, dar condiciones para obtenerlas. También
voy a presentar de manera general las propiedades que se comparten entre G y G*® cuando G es
un grupo semitopolégico.

Universidad Auténoma Metropolitana, Iztapalapa,

CDMX, México.

pantmarce@gmail.com

Categorias enriquecidas: un marco adecuado para el estudio
de diversas estructuras matematicas

Jestis Rodriguez-Lopez

Palabras clave: categories, morphisms, complete uniform spaces

Mathematics Subject Classification 2020: 16B50, 18C40, 54E15



Resumen

En una categoria, los morfismos entre dos objectos son clases. Si, por ejemplo, estas clases de
morfismos son conjuntos, entonces se tiene una categoria localmente pequenia. Cuando las clases de
morfismos pertenecen a una categoria monoidal V, entonces se obtiene una categoria enriquecida
sobre V [4]. Asi, si V = Set se obtienen las categorias localmente pequefias; si V = Cat se obtienen
las 2-categorias; si V = 2 se obtienen los conjuntos preordenados; etc. Un caso fundamental fue
el considerado por Lawvere en 1973 [5] cuando mostré que los espacios casi-seudométricos exten-
didos pueden interpretarse también como categorias enriquecidas sobre un cuantal de modo que,
particularizando algunas construcciones y resultados de la teoria de categorias, se puede obtener
parte de la teoria de espacios métricos, como la nocién de completitud.

Ademas de las anteriores estructuras matemaéticas, se ha demostrado que otros conceptos més
recientes pueden interpretarse también como categorias enriquecidas, tales como los espacios mé-
tricos probabilisticos [2]; espacios métricos parciales [3]; conjuntos preordenados M-valuados [6];
etc.

En esta charla repasaremos esta visién de ciertas estructuras matemaéticas como categorias
enriquecidas. Asimismo, veremos que los espacios casi-seudométricos modulares [1, 7] también se
pueden interpretar como categorias enriquecidas sobre un cuantal adecuado.
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Resumen

La construccion de Hartman-Myecielski es una herramienta bien conocida y muy importante en
la tMotivados por la construccién de Hartman-Mycielski en grupos topolégicos, a cada grupo semi-
topologico G se le asocia funtorialmente un grupo semitopologico G* que es conexo por trayectorias
v localmente conexo por trayectorias. En esta platica vamos a mostrar algunas propiedades que
son compartidas por G y G*: axiomas de separacion, funciones cardinales y propiedades del tipo
simetria. También vamos a analizar si partiendo de una uniformidad &/ en G, podemos construir
una uniformidad U*® en G*. Nos interesa saber cuindo U® es completa y, si no lo es, mostrar quién
es su completacion. Este es un trabajo conjunto con Marcela Lopez Gaytan.
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